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CAPITULO IV: RELACION
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CIRCUNFERENCIA

B. TEOREMAS

4 N

B.  TEOREMAS
TEOREMA IV - 1

Un angulo inscrito en una circunferencia

vale la mitad
del arco que abarca.

e

A, B

Demostraciones

KConsideremos 3 posibilidades : /
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4 N

B.  TEOREMAS
TEOREMAIV - 1

a) Un lado pasa por el centro O de la circunferencia:

El £ MVN vale & a
V/\ y

El £ VMO vale £ a(A VOM isosceles).

4 MONvale sa+4a=24a
(por ser angulo exterior al A VOM)

Luego 5 MVN vale la mitad del £ central
MON gque abarca el mismo arco.

4 N

B.  TEOREMAS
TEOREMA IV - 1

b) El centro O es interior al angulo:

Descomponiendo el angulo
en suma de dos se obtiene
el mismo resultado:

a=4 +a-= %arcoMP + %arcoPN = %arcoMN

-

Dr. Ing. Dante Guerrero 2
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4 N

B.  TEOREMAS
TEOREMAIV - 1

c) El centro O es exterior al angulo.

Corolario:

El angulo inscrito vale la
mitad del &ngulo central que
abarca el mismo arco.

arco MP - %arco NP = %arco MN

- /

Q>
Il
Q>
=
1
Q>
N
Il
N |-

4 N

B.  TEOREMAS
TEOREMA IV - 2

Un angulo seminscrito en una
circunferencia

vale la mitad del arco que
abarca.

Trazando la perpendicular OH desde O a VM y uniendo O con V y M se
observa que los angulos VOH y HOM son iguales; luego cada uno vale la
mitad del arco VM.

El angulo semi inscrito vale lo mismo que VOH, porque los dos tienen el

mismo complemento HVO, ya que el radio OV es perpendicular a la
tangente en V.

Dr. Ing. Dante Guerrero

16/06/2015



GFT

4 )

B.  TEOREMAS
TEOREMAV - 3

o

El angulo interior a una circunferencia, vale la semisuma
de los arcos que abarca.

Demostracioén

Por ser exterior del triangulo ANQ:

L arco PQ 2=

-

1== 1 arco MN
2 2
A= arco PQ + arco MN
2
B. TEOREMAS

TEOREMAIV - 4

o

El angulo exterior a una circunferencia, cuyos lados la
cortan o son tangentes a ella, vale la semidiferencia de
los arcos que abarca.

Demostracion

1=A+2 ; A:i-é:%arcoMN-%arcoPQ
arco MN - arco PQ
2 N

A=
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B.  TEOREMAS

TEOREMA DEL ARCO CAPAZ\

TEOREMAIV -5

El lugar geométrico de los
puntos del plano desde los que
se ve un segmento dado bajo

un angulo dado,
es una figura formada por dos

arcos de circunferencia, que
tienen los mismos extremos

que el segmento, radios
iguales, estando cada uno de \
ellos en cada semiplano Semiplano Superior
deflnldo por el Segmento ....................

Semiplano Inferior

Segmento dado

Cada uno de estos arcos es llamado del
qulo dado respecto al segmento. /
/ TEOREMA DEL ARCO CAPAZ\
B. TEOREMAS
TEOREMAIV -5
Explicacién:

Recordemos que

" es el conjunto de
puntos que cumplen una
determinada condicion.
En nuestro  caso, dicha
condicion es "ver un segmento

dado bajo un angulo dado", lo
cual expresa que las semirrectas _
trazadas desde el punto a 10S gy iiano superior

formar el angulo dado (El semipiano inferior
segmento esta en el interior de

@o angulo).

extremos del segmento han de ...

Dr. Ing. Dante Guerrero
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/ TEOREMA DEL ARCO CAPAZ\

B.  TEOREMAS
TEOREMAIV - 5

Sea el segmento AB y el &ngulo o

Sea P un punto que cumple la condicion, en Angulo dado.

el semiplano superior.

La que pasapor A, PyB [/ i | T
tiene su centro O en la mediatriz de AB.

El angulo 4 AOM debe ser a.

En el semiplano superior, cualquier
punto Q del arco APB cumplird la

|
I
W
S M

condicién. Semiplano InferiorA "o o
Escogiendo un punto P' en el semiplano inferior, ’ .
se completa la demostracién del teorema. ~,  MediatrizdeAB /

/ TEOREMA DEL ARCO CAPAZ\

B.  TEOREMAS
TEOREMA IV - 5

Tomando como “origen” A en el segmento AB se
construye el angulo a en sentido horario (hacia
abajo, asi se halla el arco capaz del semiplano
superior).

Se traza una perpendicular al 2° lado de q; el
punto O, interseccion de ella con la mediatriz
de AB, es el centro del

-/ 12 Lado de @

o
La construccion se justifica por el apartado
anterior. 22 Lado de o

N _

i Mediatriz de AB
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